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Пусть F  -  бесконечное поле, R -  некоторая F -алгебра, R -  подпростран
ство векторного пространства R (не обязательно являющееся подалгеброй). 
Полином f  (Xj, x2,..., xn) e F [x1, x2,..., xn ] назовем тождеством векторного

пространства R , если f  (x1,x2,...,xn) = 0 в алгебре R при всех 

Xj,x2,...,xn e R и тождеством алгебры R, если f  (x1,x2,...,xn) = 0 для всех 

x1,x 2,...,xn e R . Скажем, что R -  конечно базируемая алгебра (КБ-алгебра), 
если все тождества R следуют из конечной совокупности тождеств R . В про
тивном случае будем говорить, что R -  не конечно базируемая алгебра (НКБ- 
алгебра). Аналогичную терминологию будем применять к векторным про
странствам.

В работах [1, 2, 6] рассматривалась алгебра V = V © E  , где V -  векторное 
пространство, E  -  некоторое подпространство пространства линейных пре
образований V с умножением (v  + e-l )(v2 + e2) = e2(v1) . В частности, в работе

[2] было доказано, что вопрос конечной базируемости V сводится к вопросу 
конечной базируемости пространства E. Кроме того, в работе [5] исследова
лись базисы слабых тождеств. Тождества же векторных пространств (опре
деленные так же, как и выше) можно считать «самыми слабыми».

алгебры, A1, A2 и A -  алгебры A1, A2 и A соответственно, рассматривае
мые как векторные пространства над полем F . Для этих пространств спра
ведливы следующие утверждения.

И.М. Исаев, А.В. Кислицин
А лт Г П А , г. Б а р н а ул

23

http://semr.math.nsc.ru


Предложение 1. Полином [x, y ]z  образует базис тождеств векторного 

пространства A1 .
Предложение 2. Полином x[y, z] образует базис тождеств векторного 

пространства A2 .

Несмотря на то, что A1 и A2 -  КБ-пространства, A таковым не является. 
А именно, справедлива

Теорема. Векторное пространство A является НКБ-пространством с ба
зисом тождеств

{[x,y][u ,v],x [y ,u ]v ,[x ,y ]z1 z 2...zk[u, v]| k = 1,2 ,...}

Замечание. Алгебра A = A1 © A2 конечно базируема с базисом тож
деств {[ x, y][u, v], x[ y, u]v}.
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Для произвольного класса M групп обозначим через L(M) класс всех 
групп G, в которых нормальное замыкание любого элемента принадлежит 
M. Класс L(M) групп называется классом Леви, порожденным М. Пусть qM
-  квазимногообразие, порожденное классом M; nc -  многообразие нильпо-


