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О фильтре в решетке квазимногообразий

С.С. Глотов
А лт Г У , г. Б а р н а ул

Пусть M -  многообразие заданное тождеством [x2, y2], и N -  его 
собственное подквазимногообразие. Через LqM условимся обозначать 
решетку квазимногообразий, содержащихся в квазимногообразии M. 
Так как LqM частично упорядоченное множество по включению, то N 
порождает в нём фильтр.

Теорема. Фильтр, порожденный в решетке LqM квазимногообрази
ем N, бесконечен.

Замечание. Если N содержит все абелевы группы и не содержит 
некоторую нильпотентную группу, то фильтр порождённый N, конти
нуален.

Работа выполнена при поддержке АВЦП «Развитие научного по
тенциала высшей школы» (мероприятие 1).

О группе автоморфизмов конечных локальных колец 
характеристики p

Журавлев Е.В.
А лт Г У , г. Б а р н а ул

Пусть R -  конечное локальное кольцо характеристики p, J(R) -  ра
дикал Джекобсона кольца R, J(R)3 Ф 0, J(R)4 = 0. Тогда существуют 
натуральные числа sb s2, s3, некоторые элементы ub ... ,u е J(R) \ J(R)2,

vb ... ,v  е J(R)2 \ J(R)3, wb . . . ,w е J(R)3 и автоморфизмы и 1, . , а  ,

91, . , в  , т1, . , т  е Aut(F) такие, что R представимо в виде прямой
суммы (см. [1])

s1 s2 s3
R  = F  Fu

i=1 i=1 i=1
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пРичем Vr0 е F  uir0 = , v r  = rl ' vi и Wir„ = rl'w t .
Обозначим через l1; l2 и l3 соответственно количество различных 

автоморфизмов совокупностей {а1,...,ст. }, {#ь. . . ,0 } и {т[,...,т }. 
Пусть

U, = X Fuj , i = 1,..,l1, V = X F v , i = 1,..,l2 и Wt = X Fw., i = 1,..,l3,

где a . ,  б . , т. -  автоморфизмы, связанные соответственно с u., v., w.. 

Теорема.

q  е Aut(R) о  q a  + Z«iui + Z Д- v + z ^
Л

= x a 0px 1 + X x a px  lq . (ut) + X  qJix a px  lv. + X x f ipx  1ф.(vi) +

i=l у

p
i=1

т. =a, т. =9, i=1
где p  е A u t(F ) ,  a 0, a;, A, yh q.i, n-, s . е F, x -  некоторый обратимый

элемент кольца R, q . е Aut(U . ) , если u, е U .  , ф. е Aut(Vj) ,  если

v, е V j , у .  е Aut(W .) , если w, е W ..

Пусть A и 5  -  подгруппы некоторой группы G. Если A -  нормаль
ная подгруппа, A п  В = {е} и G = AB, то группа G является полупря
мым произведением своих подгрупп A и В. Полупрямое произведение 
обозначим G = A Хф В , где ф е Au?(A) (см. [2]).

Теорема. Пусть q ( F ) = F  для всякого q  е A u t(R ). Тогда

A ut(R) = [(Ms, Xs, (F ) х М .,,Xs 1 (F )) xf M s. XJ, (F ) ] x{

П  GLmi (F ) х П GL„_ (F ) х П GLft (F ) 1 xf A ut(F)
У

где m,- = dimFUi, щ = dimFV и p - = d ^ W ,.
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О бесконечно базируемых векторных пространствах 
небольших размерностей

Пусть F  -  некоторое поле, R -  векторное пространство над полем 
F, являющееся подпространством (не обязательно подалгеброй) неко
торой F -алгебры R . Полином f  (x1, x2,..., xn) е F[x1, x2,..., xn ] назовем

тождеством векторного пространства R , если в алгебре R 
f  (x1,x2,...,xn) = 0 при всех x1,x2,...,xn е R и тождеством алгебры R, 
если f  (x1,x2,...,xn) = 0 для всех x1,x2,...,xn е R . Скажем, что R -  ко
нечно базируемая алгебра (КБ-алгебра), если все тождества R следуют 
из конечной совокупности тождеств R . В противном случае будем го
ворить, что R -  не конечно базируемая алгебра (НКБ-алгебра). Анало
гичную терминологию будем применять к векторным пространствам.

В работах [1, 2, 3] был приведен пример четырехмерного НКБ- 
пространства. Помимо этого было построено конечное бесконечно 
базируемое векторное пространство. В [4] доказано, что трехмерное 
векторное пространство треугольных матриц не имеет конечного бази
са тождеств.

Позже авторами настоящей работы было доказано, что двумерное 
векторное пространство A =< е11 + е12, е22 >F над полем нулевой ха
рактеристики бесконечно базируемо. Вместе с работой [5] это дает 
пример неассоциативной четырехмерной НКБ-алгебры (ранее в [6] 
был указан пример неассоциативной пятимерной НКБ-алгебры). По
скольку тождества любого одномерного векторного пространства за
даются конечным набором тождеств, построенное НКБ-пространство 
имеет минимальную размерность.

Исследование конечной базируемости тождеств пространства A в 
случае F  = GF(2) привело к следующему результату.

Теорема. Векторное пространство

И.М. Исаев, А.В. Кислицин
А лт Г П А , г. Б арнаул .

является НКБ-пространством с базисом тождеств


