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Каждому правилу вывода исчисления Ь4 в базисе <3 соответствует 
так называемый основной автомат, непосредственно моделирующий 
это правило. Остальные автоматы выполняют некоторые вспомога
тельные действия. Специальным образом определяются правильно 
организованные логические сети над <3.

ОПРЕДЕЛЕНИЕ Сложностью правильно организованной логи
ческой сети К  называется число основных автоматов, входящих в эту 
сеть, обозначение: h(K).

ТЕОРЕМА. Пусть Sm -  множество операторов, реализуемых 
правильно организованными сетями, имеющими сложность h(K)<m. 
Тогда для любого т Sm является алгоритмически разрешимым.

Доказано также, что рассматриваемые логические сети реализу
ют любые примитивно рекурсивные операторы.
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Пусть R -  коммутативное локальное кольцо характеристики р  =
2, J  = J(R) -  радикал Джекобсона кольца R, RIJ(R) = GF(pr) = F  -  ко
нечное поле и

./' = 0. dim, . / / /  = 2, dim, ./2//'  = 2, dim,./' = 1.
Тогда R = F®Fu\® Fu2® Fvi© Fv2® Fw и J  = Fu\® Fu2® Fvi© Fv2® 

Fw, где {u\, u2, Vi, v2, w} -  отмеченный базис идеала J  над полем F  
(подробнее см. [1]), причем щ, и2 е JIJ2, vb v2 е J 2IJ'\ w е J3. Так как
uflij e J2, и UjVj, VjUj e J3, to

UjUj = a}jV1 + afjV1 + btj w  и ujVj = CyW, v,m, = dyW



8

для некоторых а\р afj, hLj , cLj , dLj £ F ,i , j  = 1,2.
Рассмотрим матрицы умножения: Л, = (ajj). А2 = (а?-), В = (htj ). 

С = (cLj ) и D = (dLj ). i ,j  = 1,2. Так как R -  коммутативное кольцо, то 
С = D, а матрицы. 1|. .К  5  являются симметрическими.
Пусть 5ei% \ /x e F  5 ^  х + х2, и //= а2с + ас2 + с3( 1 + 5), 77= д3 + яс25+с35,
М =  {z е F  |Vse{0, 1} Va, c e i7, а Ф 0 или с Ф 0, (77(1 + 5) + piS)z + 77 Ф 0}. 

Рассмотрим множество функций (ps a c \ М —> F
_  (77 + fis)z  + /I

<Ps,aAZ) ~  (7?(1 +  s )  +  ^  ^

где .ve {(). 1 }, a, ceF, а ФО или с Ф 0. Относительно бинарной операции 
(<fh9<f>2 )(z) = <fh(<h(z)) (Ф\, Ф2  £ К) это множество образует группу, кото
рая действует на множестве М. Пусть К\М -  множество представите
лей орбит. Пусть также z„ -  такой фиксированный элемент поля /•’. что
Z0+ 1 г  F 3.

Все попарно неизоморфные кольца, описанные выше, определяют
ся следующими пятерками матриц:

где z  = 0 или z  = 1  или z  = z0.
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Квазитождество вида (\/х ,) ... (vxn) ( t 1 (x1, ... ,xn) = l )  -» 
(t2(x1; ...,xn) = 1 ), где t 1; t2 -  групповые слова в алфавите x v  ... , xn, 
называется полутождеством. Квазимногообразие групп, которое мож
но задать некоторой системой полутождеств, называется полумного- 
образием.

В [1] (см. также [2, с. 67-70]) была выявлена тесная связь между по- 
лумногообразиями и группами с одним определяющим соотношением, 
что позволило использовать глубокие результаты теории групп при 
исследовании полумногообразий. В частности, в [3] доказано, что ква
зимногообразие, порожденное всеми собственными полумногообра- 
зиями групп, не совпадает с классом всех групп.

Известно [4], что всякое квазимногообразие абелевых групп явля
ется полумногообразием. В [2, с. 149-150] установлено, что всякое по- 
лумногообразие, содержащиеся в многообразии, заданном тождества
ми (V x)(Vy)(Vz)([x, у, z] = l ) ,  (Vx)(xp = 1), где р -  простое число 
и р Ф 2, является многообразием. Кроме того, в [5] показано, что каж
дое собственное полумногообразие в классе нильпотентных групп без 
кручения ступени не выше 2 содержит лишь абелевы группы [2 , с. 
150]. С теорией квазимногообразий можно ознакомиться в [6]. 
Следующий шаг изучения квазитождеств -  это исследования 2- 
квазитождеств. 2 -квазитождество -  это формула вида

(V x J ...(Vxn) ( t 1 (x1; ...,xn) = l ) & ( t 2(x 1 ; ...,xn) = 1) ->
(t3(x1; ...,xn) = 1 ), где t^X i, ...,xn), t2(x1; ...,xn), t3(x 1; ...; xn) -  
групповые словав алфавите x , , , xn. Квазимногообразие, заданное 
системой 2-квазитождеств, называется 2-квазимногообразием. Заме
тим, что многообразия и полумногообразия -  это частный случай 2 - 
квазимногообразий.


