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Назовём бинарную цепочку X * ф X  соседней по Z(X) для цепочки X, если
|z (X ) -  Z (X*)| = miniZ (X ) -  Z (X**)|.I ' X “ I I

Теорема 2. Для любой цепочки X, у которой Z(X)4§, существует цепочка X  для которой

Z  (X ) -  Z  (X  *)| = 2 
n

Эта цепочка оказывается соседней для X.
Следующая теорема является основным результатом работы.

Теорема 3. Если для некоторого натурального m длина цепочки n=2m, то множество значений 
коэффициента бинарной согласованности Z(X) есть {2j / n, 0 < j  < т}.Если же n=2m-1, то
{(2j  - 1) / n, 0 < j  < m} и  {0}.
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К геом етрии листа мебиуса

М .А . Ч еш кова
Алт ГУ, г. Барнаул

Впервые уравнение односторонней поверхности, открытой Мебиусом, было получено Машке 
[1]. Если гауссова кривизна листа Мебиуса равна нулю, то он называется плоским. Библиография ра­
бот на эту тему дана в работе [2]. К односторонним поверхностям относятся: скрещенный колпак [3, 
с. 304], римская поверхность [3, с. 305], поверхность Боя [3, с. 305; 4, с. 315], бутылка Клейна [3, 
с. 306; 4, с. 307]. В работах [4, 5] показано разрезание бутылки Клейна на два листа Мебиуса.

В евклидовом пространстве E3 рассмотрим гладкую замкнутую неплоскую кривую у без са­
мопересечения, заданную 4%- периодической вектор-функцией p  = p(v) , котрая не является 2% -  
периодической и 2ж -антиперодической. Так как

р = p(v + 4%), то функция s(v) = 1(p(v) + p(v + 2%)), есть 2% -периодическая е равная нулю, а векторфункция

l (v) = 1  (p(v) -  p(v + 2%)) есть 2% -антиеридическая не равная нулю.

Определим поверхность м  уравнениемr(u,v) = s(u) + vl(u), u = -%,..,%,v = - 1,..1.
Теорема. Поверхность м  есть модель листа Мебиуса, для которого кривая p = p(u) есть

край.
Доказательство. Рассмотрим поверхность м  как фактор-пространство [6, с. 75]

SM * = [-%,%]X[-1,1] / [(-%,-v) « (%,v)].

Так как r("%, "v) = s(% "  vl(("%) , s("%) = s(%),l("%) = - l(%) , то имеем r(%,v) = r("%,"v) .
Следовательно, поверхность м  есть модель листа Мебиуса.

Следствие. Пусть не равная нулю функция f  = f  (u, v) удовлетворяет условию 
f (%,v) = f (-%,-v) и r = r(u,v) лист Мебиуса. Тогда уравнение r* = f  (u,v)r(u,v) определяет также 
лист Мебиуса.

Примеры. Положим
u u . up(uv) = (srn(—) + oos(u),ooŝ —) + sin(u),oos^)) .

u u u
Тогда s(u ) = ^os(u ),sin(u ),0), l (u) = (sm(—̂ o s ^ ^ o s ^ )).

Построим листы Мебиуса.
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Рисунок 1 -  Лист Мебиуса f  = 1

Положим f  (u,v) = 2 + sin(u)sin(%v).

Рисунок 2 -  Лист Мебиуса, f  (u, v) = 2 + sin(u)sin(%v). 

Положим f  (u,v) = 1/(2  + sin(u)sin(%v)).

Рисунок 3 -  Лист Мебиуса, f  (u, v) = 1/(2 + sin(u)sin(%v)).
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