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параметрическое уравнение половины симметричнои кривои имеет 
вид

х = 0.4916271487-cos(t); 
у=0.4916271487-sin(t);

( 0.05841756227 • (sin(2w) + 2 • и -  л)  /

f -0.05647745740 • и • sin(2w) + 0.08871458264 • sin(2u)+

+0.01411936435 • cos2 (2u) -  0.0141193644 -0.05647745740 • u 2 +

. . +0.1774291653-u2V v ^
где 0 < t< n .

Другая часть кривой симметрична исходной относительно плоско
сти z (см. рис. 1).

Выпуклая оболочка данной кривой имеет вид (рис. 2).

dt

Рис. 1 Рис. 2

Кривизна листа Мёбиуса 
А. В. Назарова, М.А. Чешкова

АлтГУ, г. Барнаул
В евклидовом пространстве ЕЗ рассмотрим линейчатую поверх

ность М, образованную прямыми, ортогонально секущими окруж
ность. Тогда уравнение поверхности запишется в виде
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г (г/.v) = e(v) + и /(v), e(v) = (cos(v), sin(v), 0);

I(v) = cos(v/2) e(v) + sin(v/2)A', k=(0,0,1).

Прямые v = 0 и v = 2% «склеиваются». Имеем лист Мёбиуса [1. 
с. 43] (рис. 1-3). Заметим, что при увеличении и он стремится к само
пересечению.

-0.5< и <0.5 -5< п <5

Рис. 1

- 2<  и <2

Рис. 2

Рис. 3

Кршш'ша лист Мёбиуса

12

Рис. 4

Гауссова кривизна K(u,v) [0, с. 138] имеет вид (рис. 4)

1
"4 .K(u,v) =

Г , 
и'

+ 1 1 + 2/COS -
г’ 

\  2
V
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Исследуем эту функцию на экстремум.
Заметим, что К  < 0 , т.е. точки листа Мёбиуса являются гиперболи

ческими [2, с. 138]. Покажем, что она ограничена. Найдём точки экс-
4

тремума из диК  = 0 , dvK  = 0 . Имеем точки М, = ( 0 . .  М2= (—,0),

4 1
М2= (—,2 л ) .  Подсчитаем кривизну в этих точках K(Mi)= — ,

5 4

К(М2)= , К(М3)= .
4 4

25
Теорема. Кривизна листа Мёбиуса находится в пределах [ ----- ,0) и

4
25

достигает наименьшего значения----- .
4
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О конгруэнции сфер

Е.А. Петрова
АлтГУ, г. Барнаул

Двухпараметрическое семейство сфер называется конгруэнцией 
сфер [1, с. 459]. Геометрическое место центров сфер конгруэнции на
зывается поверхностью центров. Конгруэнция сфер определена, если 
заданы поверхность центров М: г = r(и ,и2) и скалярная функция 

р = р(и' д г ) ,  определяющая радиус соответствующей сферы.
Огибающая конгруэнции [2, с. 102] сфер состоит из двух поверхно

стей (рис. 1). Радиус-вектор точки огибающей можно записать в виде
R = г + р ■ а ,

где а -  единичный вектор, направленный из центра сферы в соответст
вующую точку огибающей. Этот вектор является вектором нормали 
огибающей. В разложении на касательную и нормальную составляю
щие а принимает вид

а = и  + ст -п,
k wгде U=iyp лежит в касательной плоскости.


