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У Д К  512.57

2 -квазим ногообразия  
нильпотентны х групп экспоненты  3

Д .В . И л ь и н а
Алт ГУ, г. Барнаул

С теорией квазимногообразий можно ознакомиться в [1-4]. Квазитождество вида 
(Vxj) ... (Vxn) ( t 1(x1, ...,xn) =  1) ^  (t2(xi, ...,xn) =  1), где tx, t 2 -  групповые слова в алфавите 
x 1, ...,xn, называется полутождеством. Квазимногообразие групп, которое можно задать некоторой 
системой полутождеств, называется полумногообразием.

В [5] (см. также [1, с. 67-70]) была выявлена тесная связь между полумногообразиями и груп
пами с одним определяющим соотношением. В [6] доказано, что квазимногообразие, порожденное 
всеми собственными полумногообразиями групп, не совпадает с классом всех групп.

В [7] изучаются полумногообразия, содержащиеся в квазимногообразии, заданном тождества
ми

(Vx) (Vy) (Vz)([x ,y ,z] =  1) , (Vx) (xpS =  1), (Vx)(Vy)([x,y]p =  1), p -  простое число. Установле
на счетность множества этих полумногообразий. Кроме того, доказано, что множество полумного- 
образий, содержащихся в многообразии, заданном тождествами
(Vx)(Vy)(Vz)([x,y, z] =  1), (Vx)(Vy)([x,y]p =  1), где p -  простое число, континуально.

Следующим шагом изучения квазитождеств является исследования 2-квазитождеств. 2- 
квазитождество -  это формула вида

(Vx1) ... (Vxn) ( t1(x1, ...,xn) =  1) & (t2(xx, ...,xn) =  1) ^  (t3(Xi, ...,xn) =  1), где t 1(x1, . , x n), 
t2(xx, ...,xn), t 3(xx, ...,x n) -групповые слова в алфавите xx, ...,xn. Квазимногообразие, заданное сис
темой 2-квазитождеств, называется 2-квазимногообразием. Заметим, что многообразия и полумного- 
образия -  это частный случай 2-квазимногообразий.

Квазитождество называется тривиальным в квазимногообразии K, если оно истинно в любой 
группе из K, либо истинно только в абелевых группах из K. Аксиоматический ранг квазимногообра
зия - это наименьшее число n такое, что данное квазимногообразие можно задать системой квазитож
деств от n переменных.

2-квазитождества в многообразии, заданном тождествами (Vx)(Vy)(Vz)([x, y, z] =  1), (Vx)(x4 =  
1) ,(V x)(V y)([x ,y ]2 =  1), p -  простое число, исследовались в [8, 9]. В [8] выделен список тривиальных 
2-квазитождеств от 3 переменных, в [9] рассмотрен класс нетривиальных 2-квазитождеств от 3 пере
менных.

Через M будем обозначать многообразие групп, заданное тождествами: (Vx)(Vy)(Vz)([x, y, z] =
1, Vx(x3=1).

В [10], а также в [11] и [12], было доказано, что любое нетривиальное 2 -квазимногообразие ак
сиоматического ранга 4 и 5, содержащиеся в M, является абелевым. Было установлено, что любое 2- 
квазитождество от n переменных, в левой части которого содержится некоммутаторное слово, явля
ется тривиальным.

Основным результатом данной работы является следующая теорема.
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Теорема. Если при 6<n<100 все собственные 2-квазимногообразия в М абелевы, тогда все 2- 
квазимногообразия в М абелевы.
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У Д К  512.54

К вазим ногообразия 2-ступенно нильпотентны х групп аксиом атического ранга
не вы ш е четы рех

А .А . Л ебедев
Алт ГУ, г. Барнаул

Зафиксируем квазимногообразие R. Условимся через (М) обозначать множество всех квази
тождеств от n переменных х1 ,.. ,,xn , истинных в классе М. Пусть £  -  произвольное множество квази
тождеств. Через M odR(Y) будем обозначать класс всех групп из R, в каждой из которых истинны все 
формулы из £ .

Говорят, что аксиоматический ранг квазимногообразия М  равен n относительно квазимногооб
разия R, если n наименьшее число для которого М = M odR(TQ (М)). Если такого натурального числа n 
не существует, то, по определению, аксиоматический ранг квазимногообразия М  относительно R  ра
вен да.

Относительно теоретико-множественного включения квазимногообразия аксиоматического 
ранга не выше n образуют решетку, которую обозначим через Щ (М). Аксиоматические ранги ква
зимногообразий изучались многими авторами, см., например, в [1-5].

Пусть T  — множество всех гомоморфизмов у  группы G таких, что в группе y(G) ложна форму
ла v = 1 при подстановке ^  у(хг), i = 1 ,п и (G,v) = {y(G )\y  е  T}. Через N(G,v) обозначим класс 
групп из M, в каждую из которых не вложима ни одна группа из (G,v).

Возьмем многообразие М  групп, рассмотренное ранее в [6], заданное тождествами
(V x)(x 3 =  1) ,

(V x)(V y)(V z)([x ,y ,z ] =  1) .
В работе изучались 4-порожденные группы из М, коммутант которых изоморфен Z3, либо 

Z3*Z3*Z3xZ3xZ3, либо Z3*Z3*Z3xZ3xZ3xZ3 где Z3 -  циклическая группа порядка 3. Для послед


