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УДК 512.545 

О решетке многообразий m -групп

Н.В. Баянова
АлтГУ, г. Барнаул

Напомним [1], что m-группой называется алгебраическая система 
G сигнатуры т  = е, _1, v , а ,  , где (G, •, е, _1, v ,  л  ̂ является ре- 
шеточно упорядоченной группой ( I -группой) и одноместная операция 
* -  автоморфизм второго порядка группы (g  , ■, e , ^  и антиизомор

физм решетки (G , v , л ) , т.е. для любых х, y  е G выполнены соот
ношения:

(ху)* = х*у*, (х*)* = х, (х л  у)* = x*v у *, (х v  у)* = х* л  у*.
В дальнейшем * будем называть реверсивным автоморфизмом вто

рого порядка I -группы G , а m-группу с фиксированным реверсивным 
автоморфизмом * будем записывать как пару {G , *). Свойства ревер
сивных автоморфизмов второго порядка были изучены в [2]. Как



8

обычно, \х,у] = х  'у  XV. |х| = x v  х 1. х »  у  означает, что |х| > \у\” для
любого натурального числа п.

Класс m-групп X  называется многообразием m-групп, если суще
ствует множество Ф тождеств сигнатуры m такое, что X  состоит из 
всех m-групп, на которых истинны все тождества из Ф. Множество 
всех многообразий m-групп M  является частично упорядоченным 
множеством относительно теоретико-множественного включения. Бо
лее того, M  является решеткой относительно естественно определен
ных операций пересечения и объединения многообразий m-групп. Ос
новные свойства многообразий m-групп и решетки многообразий m- 
групп были указаны М. Жироде и Й. Рахунеком в [1]. Исследование 
свойств решетки многообразий m-групп продолжили В.М. Копытов и 
Й. Рахунек [3], Н.В. Баянова и А.В. Зенков [4].

В [1] введено многообразие m-групп C , задаваемое тождеством 
хх„ = х.х. Через varm ((K, *)) обозначим многообразие m-групп, по

рожденное m-группой (K, *).

Согласно [5], обозначим через А (п ,2), п е N ,  группу 

А (п , 2) = гр < их,.. . ,  ип, а || [ui,u j \ = [а, щ ] = е,

[(Mj4 •... • мя<т” у 1 а и^1 ■ мя<т”, а]=е >, 
где = и (сг1,...,сгл)е М л ={(сг1,...,сгл)| сг е {0,1}}. Ре
шеточный порядок на группе A (п ,2), п е N  определим соотноше
ниями:

1) Mj»  и2 » . . . »  ип »  а > е,
/" <?л \—1 <?л п2) а л(и ,  1 • ...-и п) а и ' - . . . - и  п =е, __ v  А' v 1 п j 1 п ’ при 2^ ^ 0. где

/=1
(сг1,...,сги) е М и

На / -группе А  (1, 2) = гр < и, а|| [а,м2] = е, [мчам,а] = е >  опре
делим реверсивный автоморфизмом второго порядка *  по правилу: 

(м)* = мЛ (a)* = (au )-1, (au )* = a-1.

Теорема 1. (М.Жироде, Й. Рахунек, [1]) Многообразие m-групп C 
содержит многообразие m-групп varm ((А(1,2), * )) .

Лемма 1. (Н.В. Баянова, [6]). Отображение *: А(п,2) ^  А(п,2) 
определяемое правилом

(и,). = и - \  (а), = а \  (я”-'""4’ ). = j \
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п

где / = 1......п и ^  ст. Ф О, (cTj,.. .,  стп) е М п является реверсивным
i=i

автоморфизмом второго порядка I -группы А  (п , 2).
Лемма 2. Для любого натурального п е N  многообразие m-групп 

varm ((А(п, 2), *)) строго содержится в многообразии m-групп 

varm ((А(п +1,2), *)).

Теорема. Для любого натурального п е N  многообразие m-групп 

C не содержит многообразие m-групп varm ((А(п,2), *)).

Доказательство. В силу леммы 2 достаточно показать, что m- 
группа( А  (1,2), * )g  C. Пусть х = ua тогда х, = uTla~l. Поэтому

-1  -1  1Г 1 -1  -1  -1  /  - \  л и „хх, = иаи а = а а , х,х = и а иа = (а ) а. □ 
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